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Introducere

Unele concepte teologice ortodoxe pot parea bizare si chiar inacceptabile pentru omul
de stiinta ce lucreaza preponderent cu adevaruri conforme intuitiei empirice imediate.
Totusi, cel putin in domeniul matematic, lucrurile stau oarecum altfel. In continuare, voi
incerca sa demonstrez ca o persoana familiara cu adevaruri matematice opereaza cu
concepte cel putin la fel de bizare si greu de intuit ca cele teologice.

Acest articol nu isi propune nici pe departe sa explice notiunile teologice ce intervin pe
parcurs, cum ar fi SfAnta Treime, Trupul lui Hristos, Intruparea etc., ci sa arate ca cei ce
cunosc matematica in profunzime au intalnit si folosesc in mod constant anumite
concepte la fel de putin intuitive cum sunt cele teologice enumerate mai sus.

Ma voi concentra pe ideea de numere cardinale, una importanta in teoria multimilor,
incercand sa fac o paralela cu notiunile teologice spre care trimit.

Numere cardinale

Numerele cardinale au aparut ca o generalizare a numararii obiectelor dintr-o multime,
generalizare aplicata multimilor infinite (spre exemplu, multimea numerelor naturale,
notatd N, formatad din numerele 0,1,2,3 si asa mai departe). In particular, ne intereseaza
cand doua multimi (finite sau nu) au acelasi numar de elemente.

In cazul multimilor finite, lucrurile stau simplu, trebuie doar s& numaram cate elemente
sunt in fiecare multime si sd comparam rezultatele. In cazul infinit, lucrurile aparent se
complica, dar, de fapt, totul se bazeaza pe o constatare elementara, ilustrata prin
urmatorul exemplu.

Presupunem ca avem o parcare foarte mare, cu masini asezate pe doua randuri lungi,
fata in fata. Pe randul din dreapta sunt masini rosii, pe cel din stanga sunt masini
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albastre, iar toate locurile sunt ocupate. In acest caz, putem afirma imediat, fara a
numara, ca masinile rosii sunt la fel de multe ca cele albastre, pur si simplu prin faptul
ca fiecarei masini rosii ii corespunde exact o masina albastra, cea parcata in fata ei.

O astfel de corespondenta, in care fiecarui obiect din prima multime ii corespunde un
unic obiect din cea de-a doua, se numeste bijectiva. Din exemplul de mai sus, deducem
ca doua multimi au acelasi numar de elemente daca exista o astfel de asociere bijectiva
intre multimile studiate.

Avantajul acestei abordari este ca ea functioneaza si in cazul multimilor infinite. Nu mai
este nevoie de a numara cate elemente are fiecare multime (demers imposibil de
realizat, deoarece numararea nu s-ar opri niciodata), ci este de ajuns sa punem in
evidenta o corespondenta bijectiva.

Proprietati bizare ale multimii numerelor naturale

In continuare, voi aplica ideea de mai sus in cazul multimii N={0,1,2,3,...}, a numerelor
naturale, si a multimii P={0,2,4,6,...}, a numerelor naturale pare. Construim asocierea
astfel: numarului natural 0 ii asociem numarul par 0, apoi 1 va fi asociat cu 2. Numarul 2
va fi in corespondenta cu 4, 3 cu 6 si asa mai departe, fiecare numar natural fiind
asociat cu dublul sau. Este clar ca, procedand astfel, nu am omis niciun numar natural si
niciun numar par, corespondenta fiind una bijectiva.

Cu alte cuvinte, in mod paradoxal, numerele pare sunt la fel de multe ca toate numerele
naturale. De fapt, aceasta proprietate caracterizeaza multimile infinite. O multime este
infinita, daca are la fel de multe elemente ca o submultime a ei.

In mod similar, asocierea 0-1, 1-3, 2-5,..., n=(2n+1), intre multimea numerelor
naturale si multimea numerelor impare, este bijectiva, de unde deducem ca numerele
impare sunt la fel de multe ca toate numerele naturale.

Prima intuitie teologica

Pentru a da prima intuitie teologica, voi imparti multimea numerelor naturale in trei
parti, in functie de restul impartirii la 3 a componentelor. Astfel, prima multime, notata
3N, va contine elementele {0,3,6,9,12,...}, adica numerele naturale ce se impart exact la
3. Celelalte doua multimi, notate 3N+1 si 3N+2, vor formate din numerele ce dau
resturile 1, respectiv 2, la impartirea prin 3. Cu alte cuvinte, 3N+1={1,4,7,10,13,...} si
3N+2={2,5,8,11,14,...}. Printr-un argument similar cu cel relativ la numerele pare si
impare, vom arata ca toate cele trei multimi considerate sunt la fel de mari ca multimea
N a numerelor naturale.

Nu trebuie decat sd punem in evidenta asocierile bijective. In cazul multimii 3N, aceasta
este 0-0, 1-3, 2-6,..., n—3n. Pentru 3N+1, avem 0-1, 1-4, 2-7,..., n-3n+1. In final,



pentru multimea 3N+2, corespondenta este 0—2, 1-5, 2-8,..., n-3n+2. Remarcam
imediat si faptul ca cele trei multimi de mai sus nu au elemente comune.

Astfel, am demonstrat ca multimea N a numerelor naturale este formata din trei parti
disjuncte, la fel de mari ca intreaga multime N. Fiind familiar cu acest fapt,
matematicianului nu i se va parea deloc inacceptabil sau bizar sa auda astfel de
formulari:

»,Una si aceeasi este unitate si Treime; aceeasi intreaga unitate, si aceeasi
intreaga Treime; aceeasi intreaga unitate dupa fiinta, si aceeasi intreaga
Treime dupa ipostase. Caci dumnezeirea e Tata, Fiu si Duh Sfant, si
dumnezeirea este in Tatal, Fiul si Duhul Sfant. Aceeasi e intreaga in intreg
Tatal; si Tatal e intreg in aceeasi intreaga. Si aceeasi e intreaga in intreg Fiul;
si Fiul e intreg in aceeasi intreaga. Si aceeasi e intreaga in intreg Duhul Sfant;
si Duhul Sfant e intreg in aceeasi intreaga”’.

Bineinteles, intuitia nu este exacta si nici cuprinzatoare, deoarece, in cazul multimii
numerelor naturale N, cele trei multimi sunt parti ale intregului, iar, pe de alta parte, in
acelasi text filocalic, Sf. Maxim Marturisitorul afirma ca Unul este Dumnezeu, pentru ca
una este dumnezeirea: Unitate fdarad de inceput, simpld, mai presus de fiintd, fara parti si
neimpartita.

A doua intuitie teologica

Ramanem in contextul submultimilor multimii N, pentru a formula o a doua intuitie
teologica. Vom construi o infinitate de parti infinite si disjuncte ale multimii N.

Pentru inceput, amintim notiunea de numar prim. Un numar natural, diferit de 0 si 1, se
numeste prim, daca se imparte exact numai prin 1 si prin el insusi. Spre exemplu,
numarul 5 este numar prim, deoarece nu se imparte exact prin alte numere in afara de 1
si 5. Este un fapt cunoscut ca numerele prime formeaza un sir infinit®>. Acest sir incepe
cu numarul prim 2 si continud cu 3, 5, 7, 11, 13, 17, 19, 23 si asa mai departe. In cele ce
urmeaza, vom nota cu p, numarul aflat pe pozitia n in sirul numerelor prime (adica p,=2,
pP,=3, P;=>5 etc.).

Fiecarui astfel de numar prim p, ii vom asocia multimea puterilor sale, notata A, ce este
formata din numerele pn, p,’, p,’, p, etc. Pentru exemplificare, cum p,=3, obtinem
A,={3,9,27,81,243,...}, fiecare numar din multime fiind triplul celui precedent. Nu este
greu de vazut ca, atunci cand i si j sunt numere diferite, cele doua multimi A, si A nu au
elemente comune, deoarece toate elementele din A, se impart exact prin p,, iar cele din
A nu au aceasta proprietate.

Revenind la subiectul numerelor cardinale, remarcam ca, pentru fiecare numar natural



n, multimea A,={pn, p,’, p,’,...} are la fel de multe elemente ca multimea N a tuturor
numerelor naturale. Intr-adevar, corespondenta bijectiva intre N si A, este 0—~p,, 1-p,’,
2-p,>,...., kop, .

Constructia de mai sus demonstreaza ca multimea numerelor naturale poate fi impartita
intr-un numar infinit de parti la fel de mari ca intreaga multime. Acest fapt nu poate sa
nu ma duca cu gandul la rugaciunea rostita de preot inainte de impartasirea din cadrul
Sfintei Liturghii:

Se frdange si Se imparte Mielul lui Dumnezeu, Cel ce Se sfarama si nu Se desparte, Cel
ce se mdndncd pururea si niciodatd nu Se sfdrseste (...)°.

Cu toate acestea, la fel ca in cazul primei intuitii, nu am pretentia exactitatii, formularea
»,Se sfarama si nu Se desparte” fiind contrara ideii de parti distincte ale unui intreg, pe
care o ilustreaza multimile A,.

Prin urmare, argumentul unor oameni care se declara atei, acela ca, daca nu ,vad”
(adica nu pot percepe intuitiv), nu pot crede in Dumnezeu, nu poate fi valabil in cazul
matematicienilor. Acestia accepta cu usurinta rezultate ce, in ciuda faptului ca nu pot fi
L,vazute” intuitiv, pot fi demonstrate matematic.
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